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SUBIECTUL 11
a) Cea mai micd suma posibila ce se poate obtine este —d4/ Z015.....coevieiicieneececeece e

Se aratd ca 42015 este irational apoi folosim faptul ca produsul dintre un numar rational nenul si un

nUMAr irational este NUMAT iratioNal........ccueiiiiiiiiii e e et 1P
b) Este posibil 0|+2015 | —2015 |0
0 0 0 0
0 0 0 0
0| —/2015 | 42015 |O

2P

c) Nu este posibil. In fiecare din sume participd numerele 0,+/2015 si —/2015. Rezulti cd sumele

posibile sunt —4+/2015, —3+/2015, —24/2015, —/2015, 0, 42015, 24/2015, 34/2015, 4+/2015,

EXACT O NMUMIBI.c. et ettt ettt e et e she et eae et eae et estes e a st se st seete e e ee e s nannneneeeeeeas
Cum avem 10 sume rezultd conform principiului lui Dirichlet ca cel putin doua sume sunt egale..1P
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SUBIECTUL 111
Consideram paralelogramul ABCD si bisectoarele unghiurilor £ZBAD, ZADC ce se

intersecteaza in punctul E, conform desenului.

A B
ZBAD si ZADC unghiuri CONSECULIVE. ... ....ueuieniieiieiiiieieeeieeenne, 1 punct
M(ZBAD)+M(LADC) =180 ........ccceiiiiiiiiiiiiiiiaiaiieaeeiiiie, 2 puncte
1 1 1 1 . o
m(ZEAD)+m(ZEDA) :Em(zBAD)+§m(4ADC) = E[m(4|3AD)+m(4ADC)] =180 =90
.................................................................................................. 2 puncte
m(£AED)=180"—[ m(£EAD)+m(£ZEDA)|=180"-90" =90 .............. 2 puncte.
SUBIECTUL IV
In triunghiul ABD, [FE] este linie mijlocie (pe baza definitiei). 1p
Deci, FE |l BD.
In triunghiul ADO, [FM] este linie mijlocie (pe baza teoremei reciproce). 1p
In triunghiul ABO, [EM] este linie mijlocie (pe baza teoremei reciproce).
ABCD paralelogram = [DO]= [0B] 1p
Rezulta ca FM = D7O si analog EM = % ceea ce conduce la FM = ME. 1p
In triunghiul FEC isoscel, [CM] este mediana, deci si indltime. 1p
CM LFEsiFE | BD = CM 1 BD. 1p
Paralelogramul cu diagonalele perpendiculare este romb. 1p
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